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Surjektivt f

Generellt f Injektivt f
X av 4 p tati X av langd n
Bagge sirskiljbara Ord ur X av langd n ermutation ur X av lang
n x!
x (x—n)!
Multi-delméangd av X
oL . Delméngd av X av storlek n
Osirskiljbara objekt av storlek 7
X
(n+x71) (”)
n
Mingdpartition av N Mingdpartition av N
Osérskiljbara lador i < x delar i < x delar av storlek 1
Yio1 {kt 1 om n < x, 0 annars
Sétt att skriva n som
“ oLl Heltalspartition av 7 i < x delar
Bégge osarskiljbara summan av < x ettor
px(n+ x)
1 omn < x, 0 annars

Riikneregler for genererande funktioner

Lemma 1 (Ridkneregler for genererande funktioner). Antag att vi har en
foljd {ay }32_,, med genererande funktion F,. Dd gdller det att

1. For varje j > 1dr

0 o k=j—1 k=j—1
Zakxk = <2 akxk> — < Z akxk> = F,(x) — Z apxk
k=0 k=0

k=j k=0

2. Forallam > 0,1 > —m giller det att

Surjektion fran N till X
Sty
Kompositioner av n
av langd x
G=x)
Mingdpartition av N
i x delar
19
Heltalspartitioner av n

i x delar

px(n)
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3. Det giller att> 2 Denna ridkneregel kan forstds gene-
0 r F:; ( x) realiseras till att hogre potenser av k

Z kagx" = . motsvarar hogre derivator — och om
k=0 * vi istéllet delar med ndgon potens av

k far vi primitiva funktioner till den
genererande funktionen.

Vanliga genererande funktioner

Foljd Genererande funktion
(1,0,0,...) 1
(L,1,1,...) .
a, =1 om k < n, 0 annars 1_1’51;1
Fixt n, a; = (}) (1+x)"
. k—
Fixt n, ax = (n+k 1) (1jx);1
Fibonaccitalen 1
1—x—x2
fo=hH=1 fix1 = fe+ fier fork > 1
Indikatorfunktion for jamna talen 1
1—x2
(1,0,1,0,1,0,...)
Catalantalen Lyl-ds VZ}C_“
Foljd Exponentiell genererande funktion
(1,0,0,...) 1
(1,1,1,...) e*
1
(01,11,21,31,...) T
Fixt n, ap = (ni!k)! (I+x)"
Sannolikhetsteori

Lemma 2. Det giller for alla hindelser A och B att
e per definition ir P (A) = Y en p(w),
e silP(A°)=1-P(A),

* och om A och B har tomt snitt, ANB =@, sdirP(AUB) =P (A)+
P (B),



EXTRAMATERIAL: FORMLER OCH RAKNEREGLER + TMAO20 3

® och om de inte nodvindigtvis har tomt snitt har vi att

P(AUB) =P (A)+P(B)—P(ANB).

e« P(ANB)=P(A|B)P(B),
* och per definition ir A och B oberoende precis nir P (AN B) =P (A) P (B).

Lemma 3. Om (Q, p) dr ndgot sannolikhetsrum, A C Q nigon hindelse,
och X,Y : O — Rsamt Z : O — V dr slumpvariabler som tar virden i R
och i ndgon godtycklig mingd V, sd giller att:

1.
E[X]= ) «P(X =) X(w)p(w).
xeX(Q) we)
2. Forallaa,b € R sd dr

E[aX +bY] =aE [X] + bE[Y].

Viintevirdet dr alltsd en linjir funktional.

P (A) = E[1,].

4. Om X(w) <
E[X]<C.

C for varje w, eller ekvivalent om P (X < C) = 1, sd dr

5. Om E [X] = C sd finns det dtminstone ett w sidant att X(w) > C.

6. Om Z ir likformigt fordelad pd V sd giller det for varje delmingd W C V

att
W]

P(ZeW)= v
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